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2. Fonction continue

Motion intuitive
Sait fune fonction définie surun intervalle |
On dit que fest continue sur | si on peut tracer sa courbe représentative sans lever le crayon de s feuille

e fonction continue sur un intervalle

Remargue : Cette définition peut s'écrire mathématiquement de la fagon suivante :
fest continue sur un intervalle | si, pour tout réel a appartenant L lim Flx) = flal
a0

Exemples
« fest definie sur R par: - fest définie sur 1 par: fest definie sur 2 par
Al =x?—3r+2 o [3 sixe Elx) i Elx) désigne la partie
+y =15 entiére de x, Cest-a-dire le plus
Ko i2sixn= e x. cest
" grand entier inférieur ou égal ax.
¥
\
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| /
|
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Fest continue sur L frvest pas cantinue sur R I
Motamment, fmest pas continue
ena=1. . ;
fnest pas continue sur I

Propri

ctions usuelles

Propridtés : continuité
« Les fonctions polynames et Lz fonction racine carrée sant continues sur leur ensemble de définition.
- Les sommes, produits, quotients et composées de fonctions continues sont des fonctions continues sur
lesintervalles formant leur ensemble de définition.

~ Exemple

La fonction f ontinue sur les intervalles |-=: 1

finie sur | Ul ;=] par fix) =
et ]1; +=f en tant que guotient de fanctions palynémes.

abilité

continuité et dé

— Propr
| Une fonction dérivable sur un intervalle | est continue sur i,
Remarque : La réciproque de cette propriete est fausse :

- 1a fonction racine carrée est continue sur [0 1| mais n'est pas dérivable.en 0 ;
«1a fonction valeur absolue est continue sur IR mais nest pas dérivable en 0.
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¥

La fonction racine carrée La fonction valeur absolue

Applications directes

Exercice résolu & Montrer qu'une fonction est continue

Soit L fonetion Fdéfinie sur |- —1[U1 3+ par fix = »% +1- ﬁ.l
1. Tracer 3 courbe représentative de |3 fonction fdans un repére.
2. Montrer que La fonction f est continue sur les intervalles = -1l et -1+l

Solution

1. Vair graphigue ci-contre.

2. Lafonction ¥+ -+ 1 estune fonctien palynama, donc elle est continue sur B
Lafonction k- x+ 1 est continue sur B don lafonction x—» -1 est continue
sur = —1let 1+

La fonction f est une somme de deux fonctiens continues sur |- ; —1[ et
|1 ; +o0l. donc elle est continue sur }-m; —1] t }-1 ;4o

Exercice résolu 5 Etudier une fonction définie par morceaux

— —2x six =1
Soit a fonction Fdéfinie sur Hpar fld=1 4 -
— s slx=—1
x+2
1. Tracer La courbe représentative de La fonction f dans un repére.
2. Ftudier la continuité de La fonction f -
a. surfintervalle }-oo; —1[;
B sur lintervatle -1 ;4o ;
een-1.
Que peut-on en conclure 7

Solution
1

2.a Lafonction ¥+ » —x” — 2x est une fanchion polyndme, donc elle est continue sur |-=; 1]

b La fonction x:-»x + 2 est continue sur et pour tout x C -1 :-+oo x+ 2.+ 0, donc La fonction x> 5 est
continue sur -1+,

e uandx=—1, —x? - 2e= 1 = 1 =),

Les deux expressions donnant le méme résultat, on peut tracer les deux morceaux de courbes sans lever le
crayon. La fonction f est donc continue en 1.

On peut donc en conclure que la fonction Fest continue sur 1.

X soit lafonction f definie sur |- 2[U12: +={ par:
x
fd=3x-2+ 55
1. Tracer la courbe représentative de La fonction f dans

un repére.
2. Montrer que La fonction f est continue sur les inter-

walles |- 2] et [2: +o].

R soit 1a fonction f définie sur R par

e ﬁ:zx six=1
x 418 x=1
1. Tracer |3 courbe représenative de (3 fonction f dans
un repére.
2. Etudier |a continuité de (a fonction £ sur |—=; 1], puis
surfl;+fetenfinen 1.
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4 — J'installe I'application Educadhoc si je ne l'ai pas encore fait




5 — Une fois 'application installée, je reviens sur Educadhoc
en ligne et je clique sur « je me connecte a I'application éducadhoc »




6 — Je clique sur « installer »
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